LA DERIVATION EO02

EXERCICE N°1 Preuve pour la fonction dérivée de x v Jx (aretenir)

Soit x € R; (autrement dit: x est un nombre réel ( R ), positif ( + ), nonnul ( * ))et
soit h € R]

Vx+h—vx

Nous allons simplifier 1’écriture —, utilisant une expression conjuguée (une

technique a retenir : vx+h — Vx a pour expression conjuguée Vx+h + Vx )

1) Justifierque Vx+h + Vx ne s’annule pas.
(\/x+h—\/;)(Vx+h+\/;)

2) Simplifier ’expression :
) P P h(Vx+h+x)

3) En déduire le nombre dérivé en x de la fonction racine carrée.
4) A quoi servait la question 1) ?

EXERCICE N°2 Preuve de la deuxiéme ligne du tableau de la propriété n°5

Soit u une fonction définie sur un intervalle 7 de R . Soit & € R , soit x € [ et soit
heR tl que x+h el . Soit [ la fonction définie pour tout x € [ par
f(x) = kXu(x)
1) Pourquoi impose-t-on x+h € [ ?
fx+h)—f(x)

; .
3) En déduire le nombre dérivé en x de la fonction f:x—kXu(x) .

2) Simplifier I’expression

EXERCICE N°3 Preuve pour la dérivée du produit (pour la culture)

Préliminaires

Soit a,b,c et d quatre réels, démontrer que |ab—cd = d(a—c)+a(b—d)

La preuve
Soit f et g deux fonctions définies sur un intervalle 7/ de R .
Soit x € [ etsoit # € R ,telque x+h € [

1) Pourquoi impose-t-on x+h € I ?
2) En utilisant les préliminaires, montrer que :

() x+h)—falx) _ ) flx+h)=f(x) (x+h)—g(x)
SR = glx) p + [ (xrn) B8

3) En déduire le nombre dérivé en x de la fonction fg:x—(fg)(x) = f(x)g(x) .

EXERCICE N°4 Déterminer la fonction dérivée d’une fonction

' nestun
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Pour chaque fonction, préciser le domaine de définition, le domaine de dérivabilité et déterminer

sa fonction dérivée.

1) fiix»5 f2x|—>175 ; f3:x|—>\/§ i faixe2m f5:x|—>—3rc+5\/§

2) g1 xPx+2 g2:x|—>x+3ﬂﬁ

3) gi:xP4x+5  ; goixeVT7x+8)5

4) hixo3x’—4 ; hyixe4x’+5x—1 h3:xl—>—2,5x2+6x+\/§

5) h4:xl—>§x3—4x2+3x—7\/ﬁ ; hs:xH—nx3+\/§x2—%x+33

: : hg:xl—>5\/§+7|x|—l
x

7 heixe(3x+4)(2x=7) ;  hyixe(7-2x)



LA DERIVATION EO02

EXERCICE N°1 Preuve pour la fonction dérivée de x v Jx (aretenir)
Soit x € R; (autrement dit: x est un nombre réel ( R ), positif ( + ), nonnul ( * ))et

soit h € R]
) . oy Vx+h—+x i . . ,
Nous allons simplifier 1’écriture —, utilisant une expression conjuguée (une

technique a retenir : vx+h — Vx a pour expression conjuguée Vx+h + Vx )

1) Justifierque Vx+h + Vx ne s’annule pas.
(\/x+h—\/;)(Vx+h+\/;)

2) Simplifier ’expression :
) P P h(Vx+h+x)

3) En déduire le nombre dérivé en x de la fonction racine carrée.
4) A quoi servait la question 1) ?

EXERCICE N°2 Preuve de la deuxiéme ligne du tableau de la propriété n°5
Soit u une fonction définie sur un intervalle 7 de R . Soit & € R , soit x € [ et soit
heR tl que x+h el . Soit [ la fonction définie pour tout x € [ par
f(x) = kXu(x)
1) Pourquoi impose-t-on x+h € [ ?
fx+h)—f(x)
; .
3) En déduire le nombre dérivé en x de la fonction f:x—kXu(x) .

2) Simplifier I’expression

EXERCICE N°3 Preuve pour la dérivée du produit (pour la culture)
Préliminaires

Soit a,b,c et d quatre réels, démontrer que |ab—cd = d(a—c)+a(b—d)

La preuve
Soit f et g deux fonctions définies sur un intervalle 7/ de R .
Soit x € [ etsoit # € R ,telque x+h € [

1) Pourquoi impose-t-on x+h € I ?
2) En utilisant les préliminaires, montrer que :

() x+h)—falx) _ ) flx+h)=f(x) (x+h)—g(x)
SR = glx) p + [ (xrn) B8

3) En déduire le nombre dérivé en x de la fonction fg:x—(fg)(x) = f(x)g(x) .

EXERCICE N°4 Déterminer la fonction dérivée d’une fonction
Pour chaque fonction, préciser le domaine de définition, le domaine de dérivabilité et déterminer

sa fonction dérivée.

1) fiix»5 f2x|—>175 ; f3:x|—>\/§ i faixe2m f5:x|—>—3rc+5\/§

2) g1 xPx+2 g2:x|—>x+3ﬂﬁ

2

3) gyixP4x+5 ; goixeVTx+8.5

4) hixo3x'—4 . hixedx+5x—1 hyix—25x"+6x+V3
1 2 3

5) h4:xl—>§x3—4x2+3x—7\/ﬁ ; hs:xH—nx3+\/§x2—%x+33

;/, —< 7 \\“‘ 5 3
( onestun Gy hoxe3x"42x+= by x5V x+8x -2
(entier naturel, x X
& )

hg:xl—>5\/§+7|x|—l
x

b

— A S

7 heixe(3x+4)(2x=7) ;  hyixe(7-2x)



	EXERCICE N°1 Preuve pour la fonction dérivée de (à retenir)
	1) Justifier que ne s’annule pas.
	2) Simplifier l’expression :
	3) En déduire le nombre dérivé en de la fonction racine carrée.
	4) À quoi servait la question 1) ?
	EXERCICE N°2 Preuve de la deuxième ligne du tableau de la propriété n°5
	1) Pourquoi impose-t-on  ?
	2) Simplifier l’expression .
	3) En déduire le nombre dérivé en de la fonction .
	EXERCICE N°3 Preuve pour la dérivée du produit (pour la culture)
	1) Pourquoi impose-t-on  ?
	2) En utilisant les préliminaires, montrer que :
	3) En déduire le nombre dérivé en de la fonction .
	EXERCICE N°4 Déterminer la fonction dérivée d’une fonction
	1)  ;  ;  ;  ;
	2)  ;
	3)  ;  ;  
	4)  ;  ;
	5)  ;
	6)  ;  ;
	7)  ;
	EXERCICE N°1 Preuve pour la fonction dérivée de (à retenir)
	1) Justifier que ne s’annule pas.
	2) Simplifier l’expression :
	3) En déduire le nombre dérivé en de la fonction racine carrée.
	4) À quoi servait la question 1) ?
	EXERCICE N°2 Preuve de la deuxième ligne du tableau de la propriété n°5
	1) Pourquoi impose-t-on  ?
	2) Simplifier l’expression .
	3) En déduire le nombre dérivé en de la fonction .
	EXERCICE N°3 Preuve pour la dérivée du produit (pour la culture)
	1) Pourquoi impose-t-on  ?
	2) En utilisant les préliminaires, montrer que :
	3) En déduire le nombre dérivé en de la fonction .
	EXERCICE N°4 Déterminer la fonction dérivée d’une fonction
	1)  ;  ;  ;  ;
	2)  ;
	3)  ;  ;  
	4)  ;  ;
	5)  ;
	6)  ;  ;
	7)  ;

